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INDICACIONES GENERALES PARA EL DESARROLLO DE LA GUIA
DIDACTICA

Al iniciar el desarrollo de cada tema:

1. Lee el tema (parte tedrica), con calma.

2. Analiza los procedimientos, de cada ejemplo resuelto, verificando paso a paso el desarrollo
de los mismos. Este paso sera fundamental, ya que los problemas, de los ejercicios que
deberas entregar, se pareceran a dichos ejemplos.

3. Por ultimo, procede a resolver los ejercicios, que estan al final del contenido de la guia
(todos los Temas); sigue las indicaciones generales, los de cada encabezado y ENTREGA
EN FiSICO EL DIA INDICADO, en cada Taller.

> Indicaciones generales, para los Talleres sumativos 2, 3,4y 5:

v' Resuelva el Taller a manuscrito, en hoja blanca o de raya.

v" No tache, ni utilice liquido corrector.

v" Resuelva en forma clara y ordenada, lo que no sea legible sera considerado
incorrecto.

v Si los procedimientos no aparecen la respuesta, sera considerada incorrecta.

v" Recuerde colocar la respuesta final, con tinta negra o azul, de lo contrario, no tendra

derecho a reclamo.

Observaciones:

No es un trabajo en grupo, es un trabajo totalmente individual por lo tanto no puede haber dos
0 mas trabajos exactamente iguales, aunque las actividades sean las mismas.

PARA CONSULTAS Y MATERIAL DE APOYO, SE LES ESTARA ENVIADO UN ENLACE,
PARA UNIRSE AL GRUPO DE WASAP DE ESTA MATERIA, CON UN ESTUDIANTE DE
CADA GRUPO, PREVIAMENTE ESCOGIDO.

Numero de contacto, de la profesora: 6405-6044
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Temas #2, 3,4, 5

Area: Calculo diferencial

Temas:

2. Concepto y propiedades de los limites
3. Limites indeterminados

4. Limites unilaterales

5. Limites infinitos y limites al infinito

Objetivo de aprendizaje:

1. Verifica la existencia del limite y continuidad de una funcion.

Indicadores de logros:

1. Explico con disposicion el concepto de limite de una funcion.

2. Aplico con precision, las propiedades de los limites.

3. Aplico correctamente la forma de eliminar la indeterminacion, al calcular el limite de una
funcién.

4. Calculo los limites unilaterales de una funcién aplicando el teorema correspondiente.

5. calculo con seguridad, la existencia del limite de una funcion, aplicando los teoremas
correspondientes.

Si wa lefste todas las instrucciones,

é'\.f Yo puedes iniciar
Sl s
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TEMA #.2
CONCEPTO Y PROPIEDADES DE LOS LIMITES
A. Concepto de limite

Todos tenemos la idea del significado de acercarse o aproximarse a algo. Por ejemplo, si
caminamos hacia una pared sabemos que con cada paso que demos en la direccion donde
ésta se encuentra, nos acercamos mas a ella.

Esta misma situacion la podemos tener en el conjunto de los niumeros reales. Si nos ubicamos
en una recta numérica y nos piden acercarnos a un determinado numero real, por ejemplo, el
3, podemos hacerlo mediante una sucesion de valores crecientes que también tiendana 3 y
otra sucesion de valores decrecientes que también tiendan a 3. Asi,

Nuestra aproximacién a 3 nos mostro que tenemos dos formas de llegar a 3; por una vamos
subiendo, nuestros numeros son cada vez mas grandes pero menores que 3; por la otra vamos
bajando, nos aproximamos por medio de numeros cada vez mas pequefos pero mayores que
3. En la recta numérica veremos expresada, la situacién anterior

Ejemplo: considera la funcién y = x + 2

Elabora una tabla de valores crecientes de x que tiendan a 3 y otra con valores decrecientes de
X que también tiendan a 3.




A medida que se toman valores para x mas cercanos a 3, se observa que f(x) se va acercando
a 5. Esta es la primera idea que tendremos sobre el limite de una funcién en un punto dado.

Podemos afirmar que cuando x tiende a 3, entonces f(x)tiende a 5. En este caso decimos que
el limite de la funcion y = x + 2 cuando x tiende a 3 se simboliza asi: x —» 3 entonces f(x) tiende
a 5 se simboliza f(x) — 5, y se escribe:

}Ci_rgf(x) =5 osea }Ci_rg(x+ 2)=5

Si existe un numero L tal que f(x) esté cerca de L
para todos los valores de x préoximos a un numero
a, se dice que:

Iimf(x)=1L
x—=3

B. Propiedades de los limites

El célculo de limites por el método de las sucesiones de la variable independiente, seria una
labor agotadora y extensa. El propédsito de esta seccion en presentar las propiedades que son
muy utiles para el calculo de limites de funciones en forma directa.

En general, podemos decir que si f(x) es un polinomio, entonces )lcirréf(x) = f(a)



Ejemplos




Curfosi t[atl es matematicas.. P
Los nimeros negativos empezaron a usarse en la India en el siglo VI para indicar las

deudas. Sin embargo, hasta el s. XVIII los nimeros negativos no fueron aceptados
universalmente.

TEMA #3

LIMITES INDETERMINADOS

Ejemplos:




I
L4 L4 o | YO ey
Curiosidades matematicas. ..
Hasta el siglo XVI, las multiplicaciones se consideraban tan dificiles que sélo se
ensefiaban en las universidades.




TEMA #.4

LIMITES UNILATERALES

Ejemplos:




Dada una funcién f, entonces !Cin; f(x) =L, siy sélo
si:

Iim f(x) = lim f(x) =L

x-at x-a~

El teorema nos indica que, si el limite existe entonces los limites laterales, existen y son iguales
en la otra direccion, que, si los limites laterales existen y son iguales, entonces el limite existe
y su valor es igual al de los limites laterales.

Ejemplos:




Curiosidades matematicas. |

El escritor de Alicia en el pais de las maravillas, Lewis Carroll, era matematico.

TEMA #.5
LIMITES INFINITOS Y LIMITES AL INFINITO

A. Limites infinitos

Ejemplos:

Asintota vertical
Si f(x) tiende a + 0 —oo cuando x tiende a c por la
izquierda o por la derecha, diremos que la recta
x = c es una asintota vertical de la grafica de f(x)

Ejemplos:



asintota
vertical
enx=1
- | no esta definida
Sy parax=1

2)

asintota
vertical
I} enx=<Q

~ no esta definida
3 parax=-2

4|,,
Rsang 4gi4
:

Se dice que la recta x = a es una asintota vertical de la grafica de la
funcion f si al menos uno de los siguientes enunciados es verdadero:

i) f(x) » +o conforme x - a™*

iii) f(x) » 4o conforme x - a~

ii) f(x) > —o conforme x —» a*

iv) f(x) » —oo conforme x - a~

Se dice que la linea y= b es una asintota horizontal de la grafica de la
funcion f si al menos uno de los siguientes enunciados es verdadero:

i) f(x) - b* conforme x > +

iii) f(x) - b~ conforme x - 4

ii) f(x) » b* conforme x » —

iv) f(x) » b~ conforme x » —

Ejemplos:

Entonces la recta y = 2 es una asintota horizontal. Y la recta x = 1 es una asintota vertical.




B. Limites al infinito

Si al aplicar las propiedades de los limites encontramos u
sroceder a eliminarla con el fin de saber si el limite existe o no.

Hasta el momento hemos analizado, la forma E P



Ejemplos:

1
1 3 —4x+2 im 4- lim —
lGalc lim ” 5
2 C_a]culax%w 7x3 +5 =22t X TE X limitede
3 3 7

LUCION:
do el procedimiento, tenemos que

or 'K's'y simplificamos:
= k3 ',.“.

3x® —4x+2 (A
3) Calcula lim ( LSl ] %
X% koo x2—7x-l-.'_=3-' Vi,

7} +5 0
x> SOLUCION:

X—> +00\ X —-7"X.+3







TALLERES SUMATIVOS
1,2,3,4,5

Recuerde las indicaciones generales para cada Taller, descritas en la pagina 2 de esta
guia didactica, correspondiente al Il Trimestre (2022).

Taller sumativo #.1

Nombre: Grado: Bachiller:
Fecha de entrega: 05-09-2022 Valor: 58 puntos Puntos obtenidos:

Resuelve las siguientes funciones cuadraticas, resolviendo cada punto en orden:

1) ¢La funcién es cuadratica? (1 pt)

2) Coloque los valores de a, b, ¢ (3 pts.)

3) Hacia donde abre la funcién y por qué (2 pts.)

4) Coloque la interseccion con el eje y (2 pts.)

5) Encuentre el vértice (6 pts.)

6) Escriba el rango para esa funcion (2 pts.)

7) Graficar la funcion
e Tabla (3 pts.)
e Calculos para encontrar los valores de la tabla, pueden ser tres o cuatro. (3 pts.)
e Grafica (7 pts.)

a) f(x) =x?>+1

b)f(x) =x*—2x+3

Nota: debe guiarse de los ejemplos resueltos del Tema #1, que estan en su cuaderno y que
fue dado en clases presenciales
Taller sumativo #.2

Nombre: Grado: Bachiller:
Fecha de entrega: 05-09-2022 Valor: 35 puntos Puntos obtenidos:

Encuentra los siguientes limites, si existen. Debe guiarse de los ultimos ejemplos del Tema
#2, que esta en esta guia. (7 pts. c/u)

2) lim(2x +1)



3) }Ci_rg(sz —2x% 4+ 4)

) }cl—r};x— 3

5) }Ci_r)ré(x + 4)3(x — 6)2

Taller sumativo #.3

Nombre: Grado: Bachiller:
Fecha de entrega: 24-08-2022 Valor: 40 puntos Puntos obtenidos:

Calcula el limite. Realiza los procedimientos completos, guiandote de los ejemplos 1y 2, del
Tema #3 (10 pts. c/u)

1 ) lim Vx+1-1
x—-0 X

2) lim

x—--3 x+3

x2+4+4x43

2
;. X“—=3x+2

3) lim=;
x—0 xX“—4x+3

x2+x+2

4) lim

x—0 (x—1)?2

Taller sumativo #.4

Nombre: Grado: Bachiller:
Fecha de entrega: 15-09-2022 Valor: 16 puntos Puntos obtenidos:

1. Considere la funcion f definida a continuacion. Calcule lir%f(x), linln_ f(x), lin} f(x):
X— X— X—
(8 pts.)

six>1
six <1

fo={53

2. Considere la funcion f definida a continuacién. Calcule lin3n+ f(x), lirél_f(x), ling f(x):
X— xX— X
(8 pts.)

_(x% -1 six <3
b)f(x)_{Sx—7 six>3

Nota: debe guiarse de los ejemplos resueltos, al final del Tema #4



Taller sumativo #.5

Nombre: Grado: Bachiller:

Fecha de entrega: 27-09-2022 Valor: 30 puntos Puntos obtenidos:

Hallar la norma de los siguientes numeros complejos: (10 pts. c/u)
N 4x2 -3
) xl—r>£10 2_’)/3 + 3y2

2) i
)xl—g:lo 2x3 +4x —7

2 1 x2—2x+5
)xl—l;go x3+x+2

Nota: debe guiarse de los ejemplos resueltos, al final del Tema #5

| "Nuestra recompensa se encuerv\'ra._l
en el esfuerzo \ no en el resulado. |
LN esfuerzo total es una victoria
| completa.”

I_ - Mccba—\-ma eandhi.



